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 □ممخّص  □
 

حيث أوجدنا شرطاً لازماً  (   ) بالصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة    درسنا بيذا البحث تمثيل العددين 
(   ) بالصيغة التربيعية    لتمثيل العدد  لا يمثل بالصيغة    ، وبيّنا أنو إذا كان العدد        

، ثم قدمنا شرطاً لازماً وكافياً لكي يمثل أحد (   ) لا يمثل بالصيغة التربيعية    فإن أياً من العددين  (   ) 
   عدداً أولياً فإن أحد العددين   . بالإضافة إلى ذلك برىنا أنو إذا كان (   ) بالصيغة التربيعية    العددين 

0 نظيم عنصر الواحدة الأساسي في الحمقة إذا فقط إذا كان  (   ) يمثل بالصيغة 
 

 
 .  يساوي  1 √

ة الأعداد الجبرية الصيغ التربيعية الثنائية الصحيحة، تمثيل الأعداد الأولية، الحقول التربيعية، حمق الكممات المفتاحية:
 الصحيحة.
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□ ABSTRACT □ 

 

In this paper, we investigate the representation of numbers    by the integral 

quadratic binary form  (   ), where we find a condition for representation of the 

number    by quadratic form  (   ), and we proved necessary that the number    

is not represented by the quadratic form  (   ) if and only if the numbers    are 

not represented by the quadratic form  (   ). Besides, we proved that if   is a prime 

number, then the numbers    representation by  (   ) if and only if the norm of 

essential unit element of the ring  0
 

 
√ 1 is equal to   . 

 

Keywords: Integral quadratic Binary forms, representation of primes, 

Quadratic fields, Ring of integrals. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

*Assistant Professor – Department of Mathematics – Faculty of Science – Tishreen University –Syria. 



  0291Tartous University Journal.Basic Sciences Series( 4( العدد)3العموم الأساسية المجمد )  طرطوسمجمة جامعة 

 

03 
 

 مقدمة
(   ) تعرف الصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة بأنيا كثيرة حدود  متجانسة من الدرجة الثانية  -   ,  

(   ) من الشكل  بشكل عام وفي نظرية ، وتعد من المواضيع الميمة في الرياضيات              
الأعداد بشكل خاص، ولذلك انصب اىتمام الباحثين عمى دراستيا منذ مئات السنين وحتى يومنا ىذا، وخصصوا الكثير 

 من الوقت لمعمل في ىذا المجال في معاىد الرياضيات ومراكز البحوث المتقدمة المنتشرة في جميع أنحاء العالم .
ديماً كجزء من أسرة المعادلات الديوفانتية، وبشكل خاص من المعادلات ظيرت الصيغ التربيعية بمتحولين ق

الديوفانتية التربيعية، ودُرست المسائل المتعمقة بالصيغ التربيعية الثنائية الصحيحة قديماً من قبل الينود واليونانيين، فقد 
،         حة لممعادلة ( طريقة لإيجاد الحمول الصحيBrahmaguptaأوجد الرياضي اليندي براىماغوابتا )

ميلادية مسألة يؤول حميا لحل المعادلة  052( حوالي Diophantusكما وضع الرياضي اليوناني ديوفانتس )
. وقام     . ودرس بنفسو المعادلة في حال       ، ولاحظ أنو يجب أن يكون         

أولي، وتوصل إلى مسألة العددين التربيعين الشييرة التي عدد   ( بدراستيا من أجل Fermatالرياضي الفرنسي فيرما )
  تحدد الشروط التي تحققيا الأعداد الصحيحة لكي تكتب كمجموع مربعي عددين صحيحين حيث برىن أنو إذا كان 

، وبرىنيا العالم السويسري أولر       أو     إذا وفقط إذا كان         عدداً أولياً فإنّ 
(Euler في ) إذا وفقط إذا كان          عدداً أولياً فردياً فإن   ، كذلك برىن أنو إذا كان 7171عام

نّ (    )      ، وعمم العالم الألماني  (     )   أو    إذا وفقط إذا كان          . وا 
وقام بحميا من أجل          ( المسألة السابقة من أجل الأعداد الأولية التي تكتب بالشكل Gaussغاوس )

 .[1]وأوجد بعض النتائج الجزئية من أجل ىذه القيم   بعض القيم الخاصة لـ 
  تمثيل العدد  Hardy [2])وىاردي ) Williams)حديثاً في أواخر القرن الماضي درس الرياضيان وليام )

(   ) بالصيغة التربيعية  بيذه الصيغة، وفي   وأعطيا معيارياً لكي يمثل العدد               
(   ) ( تمثيل الأعداد الأولية في أن واحد بالصيغتين Kaplanskyدرس العالم كابلانسكي ) [3]     

(   ) و        درس تمثيل الأعداد الأولية بالصيغتين  [4]، وكذلك في            
 (   ) (   ) و          ( وكيكين Siarدرس الرياضيون سير ) [5]، وأيضاً في         

(Keskin( وكاراتمي )Karaatli تمثيل الأعداد )     بالصيغة التربيعية (   )  [6]، وفي           
(   ) ( تمثيل الأعداد الأولية بالصيغة Kaplanدرس الرياضي كابلان ) ، ودرس نوردسيج         

(Noordsij )تمثيل أعداد فيبوناتشي بالصيغ التربيعية  [7] في (   ) قام زمان  [8]، وفي        
(Zaman بتحديد حدٍ أعمى لعدد الأعداد الأولية التي تمثل بصيغة تربيعية موجبة معطاة، وكذلك في )[9]  استخدم

( المنحنيات الاىميميجية فوق الحقول المنتيية لتمثيل الأعداد الأولية بصيغ Pintore( وبينتوري )Eliaالباحثان إيميا )
الصحيحة  ( تمثيل الأعدادOzkoc( وأوزكوج )Teckanدرس الرياضيان تيكان ) [10]تربيعية ثنائية صحيحة، وفي 

مرة تكافؤ الإيديالات ( ز Seguinالموجبة لمصيغ التربيعية الثنائية الصحيحة فوق الحقول المنتيية، واستخدم سيغون )
وفي ىذا العمل سوف ندرس تمثيل . [11]في تمثيل الأعداد بصيغ تربيعية ثنائية صحيحة  ( √) لمحقول التربيعية 

(   ) بالصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة    العددين                . 
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 أىمية البحث وأىدافو:
 بالصيغة التربيعية الثنائية:   ييدف البحث إلى دراسة تمثيل العددين 

 (   )               ( ) 
 

 ،( )بالصيغة التربيعية    أىميتو في أنو يقدم شرطاً لازماً وكافياً لتمثيل أحد العدديين وتكمن 
 بالصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة:   بالإضافة إلى ذلك فإنو يقدم شرطاً لازماً لتمثيل العدد 

 (   )        (  ) 
 

 عدد صحيح موجب كيفي من التربيع بالإضافة إلى بعض النتائج المتعمقة في ىذا المجال.   حيث 
 

 طرائق البحث ومواده:
شيدت الصيغ التربيعية تطوراً كبيراً أدى إلى ارتباطيا بموضوع رئيسٍ آخر في نظرية الأعداد، وأدت 

يجاد تقابل بين النتائج المتعمقة بالصيغ التربيعية الثنائية  الصحيحة إلى ربطيا بالحقول الجبرية التربيعية، وا 
صفوف الصيغ التربيعية الثنائية وزمر تكافؤ الإيديالات، ومن خلال ىذا التقابل تم استخدام مفاىيم ونتائج في 

 الحقول التربيعية لدراسة مسائل الصيغ التربيعية التي اعتمدنا عمييا في ىذه الدراسة .
(   ) ة التربيعية الثنائية الصحيحة لتكن الصيغ (   ) حيث  -   ,             

 [13]و [12]، عندئذٍ لدينا التعريفات والمبرىنات الآتية: )-     ,  ، ولنرمز ليا اختصاراً بالرمز    
 ([16]و [15]و [14]و

 -     ,   مميز الصيغة         نسمي العدد  -
(     )    إنيا صيغة أولية إذا كان -     ,  نقول عن الصيغة  -    
  بحيث إن:       إذا وجد عددان  -     ,   يمثل بالصيغة   نقول إنّ العدد -

                       
كما نقول ،  -     ,   بالصيغة   أنو تمثيلٌ لمعدد  (   )وفي ىذه الحالة نقول عن الزوج 

  يُمثل بالصيغة    العدد إنكما نقول    تُمثل العدد  -     ,   الصيغةأيضاً إنّ 

,     - . 
فيسمى تمثيلًا أولياً إذا  -     ,   بالصيغة التربيعية   تمثيلًا لمعدد (   ) إذا كان -

. إضافة إلى مما     و    أوليان فيما بينيما، و يسمى تمثيلًا موجباً إذا كان   و   كان
بالصيغة   فإنو بين التمثيلات الموجبة لـ   تمثل العدد  -     ,  سبق إذا كانت الصيغة 

من أجل أي تمثيل  (    و     )أي   و  يممك أصغر قيم لـ  (     )يوجد تمثيل   ( )
 .-     ,  بالصيغة   ويسمى التمثيل الأساسي لمعدد   لـ  (   )موجب 

وفي ىذه الحالة يكون     إنيا صيغة موجبة إذا كان  -     ,  نقول عن الصيغة  -
 (   )    . 

     إنيما متكافئتان ونكتب  -        ,   و -     ,  نقول عن الصيغتين  -
(   ) وكان          حيث         إذا وجدت الأعداد الصحيحة     (   )                     



  0291Tartous University Journal.Basic Sciences Series( 4( العدد)3العموم الأساسية المجمد )  طرطوسمجمة جامعة 

 

00 
 

 حيث
 .       و        

ن صف  بأنيا علاقة تكافؤ فوق مجموعة الصيغ التربيعية التي ليا مميز   تعرف العلاقة  - ، وا 
، علاوة عمى ذلك فإن صفوف تكافؤ (     )يُرمز لو بـ  -     ,  التكافؤ الذي يحوي الصيغة 

تشكل زمرة تبديمية وتكون ايزومورفيزمية لزمرة تكافؤ الإيديالات لمحقول   الصيغ التي ليا نفس المميز 
عدداً صحيحاً كيفياً من التربيع فإن الحقل التربيعي   حيث أنو إذا كان  ( √) الجبرية التربيعية 

        يُعرف بأنو المجموعة: ( √)   
    (√ )  {   √       }  

  بأنيا المجموعة :  في الحقل    وتعرف حمقة الأعداد الجبرية الصحيحة 
     [√ ]  {   √       } 

   ، وتعطى المجموعة بالشكل:(     )   إذا كان 
     0

 

 
√ 1  2

 

 
 

 

 
√           (     )3 

 .(    )   إذا كان  
̅ ، فإن العدد     √     إذا كان  - ، كما يُسمى  يُسمى مرافق العدد   √    
( ) المقدار   يكون:        ، ومن أجل أي عددين  نظيم العدد            

  (    )   (  ) (  ) . 
  .

  

  
/  

 (  )

 (  )
 . 

( ) إذا كان    عنصر الواحدة في      يُسمى العنصر  - ، وبالتالي فإن عناصر    
      حيث:   ىي  -  , الواحدة في الحمقة 

  ,  -              
 ، علاوة عمى ما سبق لدينا المبرىنات والنتائج الاتية:- , حمقة جزئية من الحمقة  -  , وحيث    

(   )حيث        ساحة صحيحة وكان    إذا كان  :[15]( 1مبرىنة )       و        
 فإنو يوجد

 .    عناصر واحدة في      حيث                   بحيث      
(   )   و      عددين صحيحين بحيث    ليكن  :[17]( Thue( زو)2)مبرىنة        ،

 بحيث أن: ,   -     ، عندئذٍ يوجد  √   عدداً صحيحاً يحقق  وليكن 
      (     )  
يكتب بشكل وحيد عمى الصورة   فإن  (    )   عدداً أولياً فردياً و   : إذا كان [15] (3مبرىنة ) 

 .     حيث          
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 النتائج و المناقشة 
إن النتائج والحقائق التي ذكرناىا، بالإضافة إلى بعض الأفكار الجديدة التي أضفناىا إلى ىذه النتائج 

(   ) بالصيغة الثنائية الصحيحة    سمحت لنا بدراسة تمثيل العددين                 
 والحصول عمى نتائج جديدة وميمة في ىذا المجال نعرضيا فيما يأتي:

   تمثيلًا أولياً لمعدد  (     )عدداً صحيحاً كيفياً من التربيع، وكان   إذا كان  (:1تمييدية )
(   )  بالصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة  .(    )   عدد فردي و  ، فإنّ         

 بالصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة   تمثيل أولي لمعدد  (     )البرىان: لدينا فرضاً 
 (   ) (     ) عندئذٍ           وبالتالي:    

  
     

    ( ) 
  نفرض جدلًا أنّ 

 : عددٌ زوجيٌ وبالتالي لدينا الحالتان الآتيتان   عدد زوجي وعميو فإن   
i.  عندئذٍ  (      )    إذا كان  

أنّ: ( )ومنو نجد من العلاقة  (      )   
         

     
      

 (      )          
    وبالتالي

   (      ) .              
  عدد فردي، ولذلك يكون لدينا الحالتان الآتيتان:   ولأن التمثيل أولي نجد أن 

a)  إذا كان  
عندئذٍ من العلاقة  (      )   

   
 .(     )   نجد أنّ  (      )   

b)  إذا كان  
عندئذٍ من العلاقة  (      )   

   
 .(     )    نجد أنّ  (      )   

 . (     )   وىذا التطابق الخطي سنجد أن لو حلًا وحيداً 
  فإن  (     )    نجد أنو إذا كان  ( )و ( )من الحالتين 

 كيفي من التربيع .  ، وىذا يناقض الفرض أن    لذلك يكون  (      ) 
ii.  عندئذٍ  (      )    إذا كان  

أنّ: ( )ومنو نجد من العلاقة  (      )   
       

     
       

 (      ) 
   وبالتالي 

   (      ) . 
 عدد فردي، ولذلك يكون لدينا الحالتان الآتيتان:   لدينا 

a)  إذا كان  
   عندئذٍ من العلاقة  (      )   

  

 . (     )   نجد أنّ  (      ) 
b)  إذا كان  

   عندئذٍ من العلاقة  (      )   
  

. وىذا التطابق الخطي سنجد لو حلًا وحيداً (     )    نجد أنّ  (      ) 
   (     ) . 

فإن  (      )    عدداً زوجياً و  نجد أنو إذا كان  ( )و ( )من الحالتين 
 كيفياً من التربيع .  ، وىذا يناقض الفرض أن    

   تمثيلا أولياً لمعدد  (     )عدد زوجي إذا كان   تبين المناقشة السابقة أن الفرض الجدلي 
(   ) بالصيغة التربيعية   عدد فردي .  غير ممكن لذلك فإن         
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  تمثيلًا أولياً لـ  (     )ومن كون ( )علاوة عمى ذلك نجد من العلاقة 
     

عدداً فردياً   و     
  زوجياً، لذلك يكون كل منيما عدداً فردياً وبالتالي فإن    و   فإنو لا يمكن أن يكون أي من العددين 

    
  

 : ومنو نجد أن (     ) 
     

     
     (     ) 

 . (     )   وعميو فإن 
 عددان صحيحان وليكن    حيث أن  ( )لتكن الصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة  (:2تمييدية )

(   ) لا يمثل بالصيغة التربيعية    مميزىا، عندئذٍ إذا كان العدد                   
 . ( )لا يمثل بالصيغة    فإن أي من العددين 

(   ) لا يمثل بالصيغة التربيعية    البرىان: لدينا فرضاً أن العدد  ، ولنفرض جدلًا        
(     ) بحيث أن  (     )عندئذٍ يوجد  ( )يمثل بالصيغة    أن أحد العددين   : وبالتالي فإن    

   
             

      
(       )  و        كما يكون كل من العددين 

 : حيث -  , عنصراً في الحمقة   
 ,  -  *           + 

 ومنو:
   (     )(       )

  
 (     )(  

            
 ) 

 (   
             

 )(   
             

 )(  )  
 : بحيث أن +  *  ليكن 

 (   
             

 )    
 : ولنعرف العددين الآتيين

   (   
             

 )  
    

     
  

 عندئذٍ:
      (   

             
 )   (   

             
 )(  ) 

     
 ومنو بأخذ نظيم الطرفين نجد أن:

 (    )   (   )   ( ) ( ) ( ) 
         (      )(  

     
 )  

 ومنو:
         

 وىذا تناقض مع الفرض. (  )بالصيغة    تمثيلًا لمعدد  (   )وأنّ           وبالتالي نجد أن 
غير ممكن،  (  )لا يمثل بالصيغة    إذا كان  ( )يمثل بالصيغة    إذاً الفرض الجدلي أن أحد العددين 

 . (  )لا يمثل بالصيغة    إذا كان العدد  ( )لا يمثل بيذه الصيغة    ولذلك فإن كل من العددين 
 النتيجة الآتية : ( )و ( )ينتج من التمييديتين 

عندئذٍ  ( )مميز الصيغة          عددين فرديين أولين فيما بينيما، وكان   و  إذا كان  (:1نتيجة )
 . (     )   فإن  ( )يمثل بالصيغة    إذا كان أحد العددين 
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   تمثيلًا أولياً لمعدد  (   )عدداً صحيحاً موجباً كيفياً من التربيع وكان   إذا كان  (:3تمييدية )
(   ) بالصيغة التربيعية   : فإنو يكون لدينا الآتي        

 فرديان .  و  العددان  .7
 ، أي أن-  , أوليان فيما بينيما في الحمقة      و     العددان  .0
    (         )    . 

 البرىان :
(   ) بالصيغة التربيعية    تمثيل أولي لمعدد  (   )بما أن  .7     

 لذلك يكون    
         ( ) 

(، وبما أن الطرف الأيمن من العلاقة السابقة 7عددٌ فردي وذلك بحسب التمييدية )  حيث 
أوليان فيما بينيما لذلك من غير الممكن أن يكون العددان     ، و  يقبل القسمة عمى العدد  ( )

 عدد فردي .  و  زوجيين. إذاً كل من 
(         )   نفرض أن  .0   )  و       عندئذٍ    

  )  (    )  ومنو نجد أن :    
 ( )  (    )       

 و 
 ( )  (  )      

 ومنو نجد أن:
 ( )    (        )  

(        )   (، لذلك يكون 7عدد فردي حسب )  عدد فردي لأن      ولكن   

     . إذاً   ىي  -  , لأن عناصر الواحدة في الحمقة     ومنو يكون    ( ) إذاً   
 . -  , أوليان فيما بينيما في الحمقة      و

مميز          عددين فرديين أوليين فيما بينيما بحيث أنّ   و  إذا كان  (:4مبرىنة )
الشرط اللازم ، عندئذٍ (  )بالصيغة    تمثيل أولي لمعدد  (   )عدد كيفي من التربيع وأن  ( )الصيغة 

 : ىو أن يكون ( )يمثل بالصيغة    والكافي لكي يكون أحد العددين 
      {

   (      )  

   (      )  
(  ) 

محقق  (  )وأن الشرط  (  )صيغة بال   تمثيل أولي لمعدد  (   )البرىان: نفرض أولًا أنَّ 
(   ) عندئذٍ نجد أن   : وبالتالي    

         ( ) 
، فإذا كان     أو يقسم      يقسم       أن  -  , في الحمقة  (  )كما نجد من 

 يقسم      
    ومنو نجد أنّ      يقسم       فإن      

     
    و 

     
وأوليان  -  , عنصران في الحمقة  

 . (3( من التمييدية )0فيما بينيما وذلك حسب )
 : أن -  , نجد في الحمقة  ( )بالإضافة إلى ذلك من العلاقة 
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(
    

     
) (

    

     
)     

 بحيث أن: +  *  و        حيث  -  ,   ( فإنو يوجد 7وحسب المبرىنة )
    

     
  (     )  

 ومنو نجد أنّ:
      (     ) (     ) 
  (           )(     ) 

  (             )  (             )(  )  
 بحيث يكون :      وبمطابقة المعاملات نجد أنو يوجد 

                  
، ( )بالصيغة التربيعية الثنائية    تمثيل أولي لإحدى العددين  (     )نفرض أن  لبرىان العكس:

(     ) عندئذٍ   :حيث  و  ( نجد أنو يوجد عددان صحيحان 0ومنو حسب التمييدية )    
   (   

             
 )      

    
     

  
 : يكتب بالشكل الآتي     العدد  -  , وبما أنو في الحمقة 

      (     )(       )
 ( ) 

 النظيم نجد أن: وبحساب
 (    )   ( ) (     ) (       )

  
         

عددٌ   عددان فرديان و  و  حيث  (  )بالصيغة التربيعية    تمثيلًا أولياً لمعدد  (   )ومنو يكون 
 فردي كيفي من التربيع .

 : بالشكل -  , في الحمقة          لنكتب العدد 
  (     )(     )( ) 

 أنّ : -  , في الحمقة  ( )و ( )فنجد من 
   (      )  (     )     ((       )

       )  
 أن : -  , علاوة عمى ذلك نجد في الحمقة 

   ((       )
       )    

 وذلك لأنو إذا فرضنا أن :
     ((       )

       ) 
 ومنو : (     )         وبالتالي يكون  -  , في الحمقة           نجد أنّ 

        (     )  
 نجد أن :  وبالتعويض في عبارة 

   ( (     )
    (     )       

 )(     ) 
      

 (     )(     ) 
  (     )  

 نجد أن:  من جية ثانية من عبارة 
    

     
  (      )(       ) 
  (     )  

(   )     ومنو نجد أن  (      )   ، وبالتالي    إذاً            . 
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عدداً أولياً، عندئذٍ          عددان فرديان أوليان فيما بينيما و    إذا كان  (:5مبرىنة )
(  ) إذا وفقط إذا كان  ( )يمثل بالصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة    يكون أحد العددين  حيث     

0 عنصر الواحدة الأساسية في الحمقة    
 

 
√ 1 . 

بالصيغة التربيعية الثنائية الصحيحة    تمثيلًا أولياً لأحد العددين  (     )البرىان: أولًا نفرض أن 
 : عندئذٍ  ( )

   
             

      
 ولنعرف العددين:

    (    
             

 )  
     

     
  

  عدداً فردياً وبالتالي   و   عددين فرديين وذلك لأن كل من       فنجد أن كل من 
     √ 

 
 

0 عنصراً في الحمقة 
 

 
 :كما نجد من المطابقة(     )    لأن 1 √

(    
             

 )   (   
             

 )  
 (      )(  

     
 )  

  أنّ 
     

  وبالتالي فإن      
     

 

 
  ومنو نجد أن العدد     

     √ 

 
عنصر  

0 الواحدة في الحمقة 
 

 
 : وذلك لأنّ  1 √

 ( )   4
     √ 

 
5  4

     √ 

 
54

     √ 

 
5  

  
     

 

 
    

(  ) وبالتالي فإن  ( ) حيث       ( (  ))
 .    لكل   

(  ) نفرض أنّ  لبرىان العكس:   حيث     
     √ 

 
 : عندئذٍ نجد أن 

  
     

    ( ) 
(    )   وبالتالي فإن  ومنو  7عدد فردي والطرف الأيمن يقبل القسمة عمى العدد   لأن    

 و   √   و  √   حيث    و   فإنو يوجد عددان صحيحان موجبان  (0حسب المبرىنة )
  وبالتالي  (     )        

   
    

 نجد أنّ : ( )من المعادلة  (     ) 
   

     
    

   
     

 (     ) 
     

     
 (     ) 

  (     )  
 إذاً:

   
     

   (     )(  ) 
    ومنو 

     
    ، ولكن   

     
  وبالتالي      

     
  *          + . 

  إنّ 
     

  عددان فرديان و  و   وذلك لأنّ         
   

    
   و (     ) 

√  . 
  كذلك 

     
  لأنو إذا كان      

     
 : نجد أن     

    
     

      (     ) 
 . وىذا غير ممكن (     )   ومنو 
  إذاً 

     
  نجد أن  (3ومنو حسب المبرىنة )    

     
وبالتالي          

 . (     )       ومنو يكون      و     
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   ( )وحسب  (     )      وبالتالي  (     )       في حال 
    (     ) 

        وبالتالي فإن 
         و        ، إذاً (     )      وعميو فإن  (     ) 

 : أن -  , بالإضافة إلى ذلك نجد في الحمقة 
  (     )(     ) 

 تالي يكون:وبال
      

     
 (

      

 
)   (

     

 
)   

 .            ومنو نجد أن  -  , صراً في الحمقة عن
 و    عندئذٍ  (       )     ، نفرض أن (       )         كذلك سنبين أن 

      لأن  (     )       و (     )     ومنو نجد أن         

، وبالتالي مما        لذلك يكون  (     )       وحسب خواص التطابق يكون  (     ) 
 :سبق

   (       )        
 . ( )يمثل بالصيغة    ( فإن أحد العددين 7ومنو حسب المبرىنة )

   ( )وحسب  (     )     وبالتالي  (     )       وفي حال 
    (     ) 

       وبالتالي فإن 
     وعميو فإن  (     ) 
 أن: -  , بالإضافة إلى ذلك نجد في الحمقة          و        ، إذاً  (     )   

  (     )(     ) 
 : تالي يكونوبال

      

     
 (

      

 
)   (

     

 
)   

 .            ومنو نجد أن  -  , صراً في الحمقة عن
و     عندئذٍ  (       )     ، نفرض أن (       )         كذلك سنبين أن 

 لأن (     )       و (     )      ومنو نجد أن         
،        وعندئذٍ  (     )       وحسب خواص التطابق يكون  (     )       

 : وبالتالي مما سبق
   (       )        

 . وبذلك يتم المطموب ( )يمثل بالصيغة    ( فإن أحد العددين 7ومنو حسب المبرىنة )
عدد أولي  (     )              نجد أن     و    إذا كان  (:1مثال )

 :وبالتالي

 [
 

 
√  ]  {

 

 
 

 

 
√            (    )} 

   حيث 
  

 
 

 

 
 : ، ومنو  √

 (  )  
   

 
 

     

 
    

(   ) يمثل بالصيغة    ( فإن أحد العددين 5لذلك حسب المبرىنة )                .
(   ) نلاحظ أن   . 7تمثيل لمعدد  (   )والزوج  (   ) يُمثل بالصيغة  7، ومنو العدد    
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عدد  (     )                نجد أن     و     إذا كان  (:2مثال )
 : أولي وبالتالي

 [
 

 
√   ]  {

 

 
 

 

 
√             (    )} 

   حيث 
   

 
 

  

 
 : ، ومنو   √

 (  )  
    

 
 

       

 
    

(   ) يمثل بالصيغة    ( فإن أحد العددين 5لذلك حسب المبرىنة )            

(    ) . نلاحظ أن      تمثيل  (    )والزوج  (   ) يُمثل بالصيغة    ، ومنو العدد    
 .   لمعدد 

 
 : الاستنتاجات والتوصيات

، وأنو إذا (   ) بالصيغة التربيعية    توصمنا في ىذا العمل إلى إيجاد شرط لازم لتمثيل العدد 
، (   ) لا يمثل بالصيغة التربيعية    فإن أي من العددين  (   ) لا يمثل بالصيغة    كان العدد 

نوصي بالاستفادة من ىذا و  .(   ) بالصيغة التربيعية    وحددنا الشرط اللازم والكافي لتمثيل العددين 
 . العمل في دراسة تمثيل الأعداد بصيغ تربيعية ثنائية صحيحة أخرى
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